Tale Spé « Ch.2 Ch.2 —DM?2 RubpAsINGWA

DM n°2 — Limites 1/2
Ch.2 — F.I. et asymptotes

A rendre la semaine prochaine « cal. autorisée

Exercice 1 —F.I par conjuguée (Sesamath A2 n° 11) — 5 pts [ Correction ]

Soit fdéfinie sur R par f(x) = x —/x? + 1.
1. Déterminer lim f(x).
X——00
1

x+\/x2+1'

2. Démontrer que pour tout x € R: f(x) = —

3. En déduire lim f(x).
x—>+00

Exercice 2 — Conjuguée classique (Sesamath A2 n°16) — 4 pts [ Correction ]

Calculer :
.o Nl+x—1
a) lim ————
x—0 X
b) lirB (Vx?+1-x)
xX—+oo
2

¢) lim
x—0

1—+1—x2

Exercice 3 — Limites en —2 (Sesamath A2 n° 6) — 4 pts [ Correction ]

Etudier la limite de fen —2:

Ry
2 _

b) f(x)=ﬁ
3

©) f(x)=x2x_—:8_6

Exercice 4 — Limite en 0 avec racine (Sesamath A2 n°17) — 4 pts [ Correction ]

Etudier la limite de fen 0 :

Q) fx) = =2

Exercice 5 — Continuité d’'une fonction (Sesamath A2 appr n° 18) — 3 pts [ Correction ]

Soit fdéfinie sur R par :
2—+x+3

fx)=4 x—1
1 .
_Z six=1

six+1

fest-elle continue en 1?
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Tale Spé « Ch.2 Corrigé — Ch.2 —DM 2 RubpAsINGWA

CORRIGE — DM N°2 — CH.2

F.I. et asymptotes

Correction 1 —F.L par conjuguée [Enoncé]

1.En —oco: x - —o0 et \x2 + 1 = 400, donc f(x) — —oo. (1 pt)

2. On multiplie par la conjuguée :

(x—\/x2+1)(x+\/x2+1)_xz—(x2+1)__ 1
x+x?+1 x+x?+1 x+x?+1

fl) =

(2,5 pts)
3.En +o0: x +yx% + 1 = 400, donc f(x) — 0. (1,5 pts)

| Correction 2 — Conjuguée classique [Enoncé]

a)\/1+x—1.\/1+x+1_ 1+x-1 1
x Ji+x+1 x(W1+x+1) J1i+x+1

2 .2
b)Nx+1—x=2 lox ! — 0. (1,5 pts)
VX2 +1+x xZ2+1+x

2 1+J1=x2 X2 ++1-x2) x2(1++1-x2
X : _xX ) _ XX > )=1+\/1—x2—>2.(1pt)

- 2
1-J1—x2 1+4+1-x2 1-(1-x%)

Correction 3 — Limites en —2 [ Enoncé ]

- % (1,5 pts)

c)

x—4
(x+1)(x + 2)
droite : (x + 2) — 0%, dénom. — 07, f — +oc0. A gauche : (x + 2) — 07, dénom. — 0%, f — —o0. (1,5 pts)
—2)(x+2 —

b) f(x) = (= 2X ) - X2 pour x # —2. En —2 : numérateur > —4 < 0. (x +2) > 0" : f > —o0.
(x + 2)? x+2

(x+2) >0 : f > +00.(1,5 pts)

a) x2+3x+2=(x+1)(x+2). f(x) = En —2 : numérateur —» —6 < 0, (x + 1) - -1 < 0. A

x2—2x+4 12
—ﬁ_

c)x3+8=(x+2)(x2—2x+4),x2—x—6=(x+2)(x—3).f(x): — —

12
=2 (1pt
- (1pt)

Correction 4 — Limite en 0 avec racine [Enoncé ]

a)m_z_m+z: x4d=4 1L
X Jxt4+2 x(Nx+4+2) Jxtd+2 4
b) 1_x_1—m_1.C0njuguée: X = 1 - ! :l-(ZPtS)
x(x-DWT-x+1)  (c-T-x+1) (DO 4

x2—2x  x(x—2)

Correction 5 — Continuité d’une fonction [Enoncé]

2-Vx+3 24+Jx+3 _ 4-(x+3) —(x-1) __ -1
x=1  2+4Jyx+3 (x—DC+Vx+3) G-1DQ2+Vx+3) 2+Jx+3
Quand x - 1: — 2__+2 = —i = f(1). Donc fest continue en 1. (3 pts)
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