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Devoir Surveillé no1 — Chapitre 5
Seconde • Vecteurs — Coordonnées et déterminant

55 min • Sans calculatrice • /20

Justifier toutes les réponses. Les démonstrations sont rédigées avec des phrases.

Exercice 1 —Coordonnées de vecteurs — 5 pts [Correction ]

a) 𝐴(−2; 1), 𝐵(3; 4), 𝐶(2; 2), 𝐷(7; 5). Calculer ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐵 et ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐶𝐷. Les droites (𝐴𝐵) et (𝐶𝐷) sont-elles parallèles ?
b) 𝐴(1; 3), 𝐵(4; 7), 𝐶(7; 11). Montrer que 𝐴, 𝐵, 𝐶 sont alignés.
c) Calculer la distance 𝐴𝐵 si 𝐴(2; −1) et 𝐵(5; 3).

Exercice 2 —Déterminant et colinéarité — 6 pts [Correction ]

a) Calculer le déterminant de 𝑢(−23 ) et 𝑣( 4
−6). Les vecteurs sont-ils colinéaires ?

b) 𝑢(31) et 𝑣(𝑘4). Pour quelle valeur de 𝑘 les vecteurs sont-ils colinéaires ?

c) 𝐷(−3; 2), 𝐸(2; 4), 𝐹(0; 5), 𝐺(1; −3). Calculer det(⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐷𝐸, ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐹𝐺).

Exercice 3 —Milieu et distance — 4 pts [Correction ]

𝐴(−3; 1) et 𝐵(5; 7).
a) Calculer les coordonnées du milieu 𝐼 de [𝐴𝐵].
b) Calculer la distance 𝐴𝐵.
c) Trouver 𝐶 tel que ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐶 = −2⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐵.

Exercice 4 —Démonstration au programme — 5 pts [Correction ]

a) (Démonstration au programme)Démontrer que deux vecteurs 𝑢(𝑥𝑦) et 𝑣(
𝑥′
𝑦 ′) sont colinéaires si et seule-

ment si det(𝑢, 𝑣) = 𝑥𝑦 ′ − 𝑥′𝑦 = 0.
b) Application : 𝐴(−2; 1), 𝐵(3; 4), 𝐶(5; 5,2). Les points 𝐴, 𝐵, 𝐶 sont-ils alignés?
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Corrigé — DS no1 — Ch.5
Vecteurs — Coordonnées et déterminant

Correction 1 —Coordonnées [ Énoncé ]

a) ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐵 = (53), ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐶𝐷 = (53). det(⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐵, ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐶𝐷) = 5×3−5×3 = 0 : parallèles.�b) ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐵 = (34), ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐶 = (68) = 2⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐵. det = 3×8−6×4 = 0 :
alignés.�c) 𝐴𝐵 = √(5 − 2)2 + (3 − (−1))2 = √9 + 16 = 5.

Correction 2 —Déterminant [ Énoncé ]

a) det = (−2)(−6) − 4 × 3 = 12 − 12 = 0 : colinéaires. (𝑣 = −2𝑢.) b) det = 3 × 4 − 𝑘 × 1 = 12 − 𝑘 = 0 ⇒ 𝑘 = 12. c)
⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐷𝐸 = (52), ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐹𝐺 = ( 1

−8). det = 5 × (−8) − 1 × 2 = −42.

Correction 3 —Milieu et distance [ Énoncé ]

a) 𝐼(−3+5
2

; 1+7
2
) = 𝐼 (1; 4). b) 𝐴𝐵 = √64 + 36 = 10. c) ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐵 = (86). ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐶 = −2⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐵 = (−16−12). 𝐶 = 𝐴 + ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐶 = (−3 − 16; 1 − 12) =

(−19; −11).

Correction 4 —Démonstration [ Énoncé ]

Sens⇒ : Si 𝑢 = 𝑘𝑣 : 𝑥 = 𝑘𝑥 ′ et 𝑦 = 𝑘𝑦 ′. 𝑥𝑦 ′ − 𝑥 ′𝑦 = 𝑘𝑥 ′𝑦 ′ − 𝑥 ′𝑘𝑦 ′ = 0. �Sens ⇐ : Si 𝑥𝑦 ′ − 𝑥 ′𝑦 = 0 et 𝑥 ′ ≠ 0. Posons
𝑘 = 𝑥/𝑥 ′. Alors 𝑦 = 𝑥

𝑥′
𝑦 ′ = 𝑘𝑦 ′, donc 𝑢 = 𝑘𝑣. CQFD Application : ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐵 = (53), ⃖⃖ ⃖⃖ ⃗𝐴𝐶 = ( 7

4,2).
det = 5 × 4,2 − 7 × 3 = 21 − 21 = 0 : alignés.�
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